MAT0344 Calcul intégral Hiver 2024

Séance de travaux pratiques III
Le samedi 3 février 2024

1. Calculer les sommes suivantes avec les trucs vus en classe :
1000

(a) ZZ

2000

(b) Z i,

2. Calculer le volume d’un cone de hauteur h et de base circulaire de rayon r en 1’approxi-

h
mant par une pile de n cylindres, chacun de hauteur —.
n

3. Soit f : [—a,a] — R une fonction continue.
a

(a) Montrer que flz)dz =2 / f(z)dz si f est une fonction paire, c’est-a-dire telle
—a 0
que f(—z) = f(x) pour tout = € [—a,al.

(b) Montrer que f(x)dx = 0 si f est une fonction impaire, c’est-a-dire telle que

f(—z) = —]:(x) pour tout = € [—a,al.

(c) Calculer /2 sin zdz.

us
2

4. Evaluer les intégrales suivantes :
5

(a) |z — 3|dz;
-1

(b) /0 (441 — x|)dx.

n

5. On considere la somme géométrique S,, = Z a’ pour a € R un nombre réel fixé.
i=0
(a) Montrer que aS, — S, = a"* — 1.

o anJrl -1
(b) En déduire que S, = ———— lorsque a # 1.

n—oo

a—1
: . ' o (G
(c) Si f(zx) =e", trouver [ f(x)dx en calculant la limite lim Z —_ns
0 -1

6. Montrer que En i = nn 1) en calculant En (i* — (i — 1)*) de deux fagons diffé-
i=1 4 i=1
rentes.



