MAT3190 Théorie des EDO Hiver 2023

Liste d’exercices I
Semaine du 9 janvier 2023

1. Les exercices 1,2,4 et 5 de [Roc21, § 4.8].

2. Soit GL(n,C) le groupe des matrices n par n inversibles ayant des entrées complexes.
Notons que GL(n, C) est un sous-ensemble ouvert de M, (C) = C*, I'ensemble de toutes
les matrices n par n a entrées complexes. Le déterminant peut étre vu comme une fonction
det : GL(n,C) — C*.

(a) Sit+— A(t) € GL(n,C) est une application différentiable telle que A(ty) est diagona-
lisable pour un certain ¢y € R, montrer que

%(det A)(to) = det(A(ty)) Tr (A(t‘])l%(t(’)) : (1)

(b) En utilisant le fait que les matrices ayant des valeurs propres distinctes sont denses
dans GL(n,C) (voir par exemple [HSD13, § 5.6]), déduire que la formule (1) reste
valide méme si A(ty) n’est pas diagonalisable.
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